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Si G=<A>, A est dite partie génératrice de G. On di
aussi que G est engendré par A.
— Ainsi ‘A est une partie génératrice du groupd SA=
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- Soit A une partie d’'un groupe (G,.).
i Si tout élément de G s’écrit comme produit d’éléments de A alors
A est une partie génératice de G ; cad que G est engendré par A.

e -:::l”~--—\~.“

ar exemple ===

IS, est engendré par
i - |
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it A une partie d’un groupe (G,.).
Si tout élément de G s’écrit comme produit d’éléments de A alors
A est une partie génératice de G ; cad que G est engendre par A
Par exemple :
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Exemples de sous-groupes issus de noyaux :

On les tire des exemples ci-dessus de morphismes de groupes. Jus-
tifiez pourquoi.

1) Uy, I'ensemble des racines n™* de 1'unité.

2) U, I'ensemble des complexes de module 1.

3) L'ensemble des matrices orthogonales positives.

4) L'ensemble des isométries directes d’un espace euclidien.
Autre exemple :

Considérons le morphisme de (C, +) vers (C*, x) défini par
ezp: z — e*. Montrer que

Im(exp) = C* et ker(exp) = 2miZ -
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7)Y Groupes monogeénes. Group'es cycliques
Déf :
i) Un groupe G est dit monogene s’il existe un élément acG tel

que G=<a>.
a est dit dans ce cas un générateur de G.

ii) Un groupe monogeéne fini est dit groupe—

Exemples :

271

(U,, xX) est cyclique et e » en est un générateur.
(Z,+) est monogene et 1 en est un générateur.

. (Z/nZ,+) est cyclique et 1 en est un générateur.
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Groupes monogeénes. Groupes cycliques
Déf :
1) Un groupe G est dit monogéne s'il existe un élément acG tel
que G=<a>,
a est dit dans ce cas un générateur de G.
ii) Un groupe x;goq'ogéne'ﬁni est dit groupm
Exemples :

(Up, x) est cyclique et en en est un générateur /A .
(Z,+) est monogéne et 1 en est un générateur,

(Z/nZ,+) est cyclique et T en est un générateur,
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Groupes monogénes. Groupes cycliques

Déf :
i) Un groupe G est dit monogéne s'il existe un élément acG tel
que G=<a>. p

a est dit dans ce cas un générateur de G.
ii) Un groupe monogéne“ﬁ'ni est dit groupu
Exemples :

i

/]
(Un, X) est cyclique et en en estun géllérateur ‘ | |
‘ Z +) est monogéne et 1 en est un générateur. m
\

- Tnn est un génémtom.

Scanned with CamScanner


https://v3.camscanner.com/user/download

0 coe

’. R 3 " a7 e
1) Un groupe G est dit monogéne s’il existe un élément acG tel
$ que G=<a>.

a est dit dans ce cas un générateur de G.

ii) Un groupe monogene fini est dit groupeeyeligue:

Tout groupe ANONOZENE| est commutatif,

-
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) Un groupe G est dit monogéne s’ existe un element acG tel

que G=<a>.
a est dit dans ce cas un générateur de G.

i1) Un groupe monogene fini est dit group
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groupe de G. Soit acG. On a

Clé a retenir : Soit H un sous-

" <a>cH@aeH
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Clé A retenir : Soit H un sous-groupe de G. Soit a€G. On a

&a>CHe&aeH
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Prop ;:rﬁ est générateur de Z/nZ S mAn =1
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