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Correction

B, o(7) =(1-=z), Bg’l(x):%(lfx)z, B, ,(v) =B, (1-7) et 11
B, 4(z) = z>. 06
ZBM Z[ ]Xk(l Xy F=X+1-X)y =1 06
voel0d whe0] B, 6)=[})s @o)' 2 ¢ 04]
donc B, ,(z) < iBM (z)=1. 0.21
=
Rappelonsk:[ ] [" 1] 0" o2 04, 0% 0B 1
k k-1

n—1

n—1
X’“(lX)"‘*’(__lnXZ[ p ]X”(l X)-“—nXZB L, =nX.
=k (=0

= - -1
ZkBM —Zn[z_l
n—1

Comme ci- dessusZk(k 1B, , _nXZ (¢(—1B, ,, =n{pr—1X*

et doncZszW = Zk(k: -1)B,, + ZkBM =n(n—DX*+nX =nX (2 — X + 1).
k=0 k=0 k=0

B, = k[Z]X’“‘l(l X))t —(n k)[Z]X*’ (1-X)"* orpourk=0 etk=n,

k{Z —n[z:]]:] et (nk)[Z] [ . ] donc B!, =n(B, 1, B, .,).

Quandk=0, B, =-nB,_,, etquandk=n, B,, =nB,_,, ;.

Supposons\,B, ,+ B, +--+A B, =0.

En évaluant la relation en 0, on obtiegt= 0

On obtient alors la relation,5, ,+ B, ;+---+A _B,, ,=0.

On peut simplifier celle-ci paX et évaluer a nouveau en 0, pour obteqi=0.
On reprend ce procédé et on obtient successivement.. =\ =0.

La famille (B, ,).,-, estune famille.

De plus celle-ci est formée de+1=dimR  [X]| éléments deR [X] (cardegB,, =n), c’est donc une

base deR  [X].

CommeB,, € R [X], on aimmédiatemenB(P) e R, [X]. Ainsi B:R [X]|— R, [X].
Soita,BER et P,QeR [X].

OnaBP+0Q) =3 (aP+5Q) [S]BM - aiP[S] B, + ﬁiQ[S] B,, =aB(P)+5B(Q).

Ainsi B est linéaire et c’est donc un endomorphismérdex]| .

SoitP e kerB . On aZP[E
k=

n

B,,=0.0r(B,,)o., estlibre doncP[E] =0 pour toutk €[0,n].
T n

Le polyndme posséde alors au moins1 racines, ordegP <n donc P =0.
Ainsi kerB ={0} . L'endomorphismeB est donc injectif, ofR , [ X] est unR -espace vectoriel de
dimension finie doncB est un automorphisme.
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2.c

3.b

Partiell

Si f(z)=1alors P,(z) =1—1= f (z).
Si f(z)==zalors P (z) =2 — z = f(z).

z((n—Dx+1)

Si f(z)=2* alors P,(z) = — 2’ =f(x).

n

k 2 n 20 & 1 &
Z[I _] Bn,k (I) = IZZBN,A; (‘T) 7_Zan,k (I) +_22k2BnJ<(I)
n k=0 n t=o n o

k=0

donc zn:[xﬁ] BnYk(I):I272I2+I((nfl)x+l): I(l—x).
n

n n

ZZB,,L(I)<Z[I_]B <Z[I ] =700 gones oy <700,
n a

keB keB keB

De plus, une étude fonctionnelle donn@—z)<1/4 sur 0,1 .

> [ ] L (7) — Zf(w)BM(m) Z[f [S]— f(@)|B, ,(2)
< AZ; f[;]f(x) B, (z)= ; f[ﬁ] — f(2)| B, (z) +; f[%]f(x) B, ()

or >

keA

et |f

keB

o
[£)-rta

donc|P, (z) — f(z)| < =

BnA(I)<Z BnA(I)_ ZBnk(I)_

keA

B,, (x) <Z

keB

M

2na?
Notons queM < +oo car f est continue sur un segment donc y est bornée.

M
[ ]‘+|f(x)|]Bﬂ (@) <> 2MB,, (x)<W

keB

13
> <— car 0.

Il existe N € N tel que pour tout: > N on ait
2na 2 2na

2 n—+00

<e.
On peut donc dire qué, (a:) — f(fE)
n—1

P =321 [2] 8 0=t @8L o0+ 05 2|5y )= B )+, o)

k=1

n—1
Par réorganisation de la somme&'(z) = n [f 1] [ ]] 1 ()
n

k=0

Si f est croissante alors pour tout [0,n —1] , f[k ]>f[ ] donc P/(z) >0 puis P, croit.






