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Deux équations fonctionnelles

Soit f: R — R une application continue telle que :
Vo,y R, flz+y)=f(z)+[{¥)
Calculerf(0) et établir quef est une fonction impaire.
Soitx € R . Montrer que pour tout € N, f(nz) =nf(x) . Etendre cette relationac Z .
On poser = f(1) . Montrer que pour tout € Q, f(u)=au .
En exploitant la continuité dg, établir enfin que pour toute R, f(z)=azx.

Soitg: R — |-1,1 une application continue telle que :

9(z)+9(y)
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Montrer quey est réalise une bijection de vers}—l,][ et que pour toutr,y € R,

p(@) +oy)
1+ (@) (y)

On poséh = o g . Exprimer h(z +y) en fonction deh(z) et h(y) pour toutz,y € R.

Soity: R — R définie parp(z) =

plr+y)=

En déduire la forme de I'expression gle) en fonction der .



